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Geometrie Tafel I

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flachen u Körpern

Dreieck :

g f

,< b *»

Grundlinie q, Hohe h, F!äche=F,
F= 9-h •2~' ^ 7/ ' "TT"'
< <* -t- ß + g /so 2 rechte <£

Gleichseitiges Dreieck:
Seiten a=b c, <y<x=$ß= 60°
F= F*2\7F 0,433n 2; yj-f,73205* genauer 0,4330/25. a 2

h a.o,s6602s.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie it. gleicheSeiten 7t

/'*§\C-it>+n)(-b-u) =§\(bi§)(&-£)
/, - xtryc A=\u+f)(fi-f);

Ungleichseitiges Dreieck^
Seiten a,b undc,s—

/'= \s(s a) (s-b).(s-c)
Rechtwinkliges Dreieck: jn-90°.

Hypotenuse a ,Ka theten=b, c,
F h e a2 b2+c2; fi- \ b2+e5

*y f '
b \a-c2,

Quadrat: Seite-a,
/<'= «v. ,v - a 2,a - \

SD 2ÏR=

;—<7 - -

f Rochon

151

à/ /

/^p/776//7 ^/7//sà/7^/ /l^/^6/^/7

L ^

?< ^ >,

.^7 S^ ' ' // ' ^7^'
/<?6? ^<6/<?/à6'/^/(76'ì5'

^/à - ^-^S - ?/- 67?/
-- ".^"/ ><^-/.^<?Z7

/,^-KsF^ -- s, s, Fsss^.
<5/<?/<7^c^s/7///c7S^ /^s/SQ^.'

6>^//?c/à<? //. <//s/^Ssp<?//s/?- Ä

/'F s PS^S-.?) -^s//, -A/S-A/

/,-V^SP
à^/s/^i?///^^ ^s/sc-p.

.7, S ^//?S'<? ^ ^

/' ^ >P <7)/.V S)/.>,' <P

/?/"6/sc^ ss.°
////7Z7à^6 - 7^, /lS t/?6/6/7 S 6*,

/ S <- /? s <?
s ^-s.7 -s-

^7^/-S<?ps/.' i/s/Ss-.? ,/^/sAo/?s/S îA.
/ - ,v ,7^ ,7 » ^ /'
p - ^ i 54/4I.

/?

^ /^â/»

151



Tafel IL

90°' 'M - /C
I

i

b
9»v 590 -S>

11

* a -I

h St ^

Rechteck :
Seiten a und b, Diagona/e^D,
F a b, a -£t; 6 -ff
I) \SSS7F.

Parallelogramm ;
Grundlinie o, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie Ii,
T=gh.ff^, h-g--

Rhombus :
Gleiche Seiten=a, Diagonalen J)uß2
F=a*sin*; /'= J><„ *>>

;
Jf^lF I)=SF-

J>2 ' 2 />,

Trapez :

Parallelneiten Hohe=//,
Diagonalen D, und JD2,

F= fil ITh fed/} >g ' S -- 4 K.
Trapezoid.

Diagonale A C, rechtwinklig darauf
die Höhen und It z

F=AF h ah e_ hglr.2 12t 2

Reguläre Vielecke_ (Polygone):

Seite S,
ffadius das umsctirie -
benen Kreises - It
Radius d emgeschne -

benen Kreises /'
152

Polygon R r S F

Dreieck 0 57 7 S 0.289 S 1. 732 R od. 3.463 r 0 433 S'- od. t. 299 R1

Quadrat 0,707 S 0.500 S 1.414 R2.000 r 1.000 S' 2.000 R-

Fünfeck 0.85/S 0.688 S 1.176 R,, 1.453 r /. 721 S- 2.378 R*

Sechseck 1.000 S 0.866 S 1.000 R,, 1.155 r 2.598 S1 2.598 R*

Siebeneck /. 152 S /. 038 S 0.868R,, 0.968 r 3.634 S- „ 2 736 R'

Achteck 1.307 S 208 S 0.765 R,, 0.828 r 4.828 S1 2.828R1

Neuneck 1.462 S 1.3 74 S 0.684 R0.728 r 6.182 S- 2.892 R1

Zehneck /. 6/8 S 1.540 S 0.6/8 R,, 0.649 r 7.694 S' 2.939 R'

Elfeck 1.775 S /. 704 S 0.563R 0.587r 9.366 S' 2.9 73 R:

Zwölfeck 1.932 S /. 866 S 0.5/8 R 0.536 r //. 196 S* 3.000 R1

F rsdwi

90°'
' x-

I

H

s< /so
i

^ A ^

à/s/? S //à?/, 7-/s^o/?s/s />,
^ s s, s--^/ ^"7»--

/'S/'S//e/c>c7^S/77/77.-
<5s///?s7//?/S> --^ //s/?s SSS7/zv//?/s//A

s?//'/A--/!//??////?/«?

/7/?<?/7?H//S ,'

6/s/c/?s 6s//s/? - S, 77sA0/?s/s/?^ z/V?àà
/> - ^

à ' ' »,
T^s/?^ z

/Tsss/Zs/à/sz? - <?///?//<?, 7/<?/7s - //,
0/-?z7s.s,s/ss /? z//?-/ 9?^

^ /,,, <-s/F^<5- 4/?
7?>SOs^<?/c/,

/?/sss/?s/6 ./ <7, ssâ^-à/T? sàz??//'

à //6/7S/7 /,. z/s0 /,
^<7 - _s /,,^à^ / s, ^

t0s/so/s<? ^

/^Sà^ à T/TT/^/'/l? -
^6/76/7 /s>676i?^ /5

// -

^000/7 /l>6/56^ - /°
^52

^0/^0// /v' 5

O/-à^ 0 5776 0,669 6 7 7667?c>-6.6 -766 ^ 0 -766 6-à, 7 699 7?-

<Aâà/ 0, 7076 (7500 6 7-77-7 7?,, 6 000^ 7000 6- 6 000/?-

0,65/6 0.6SS 6 7 /76 7?,, 7-756^ 7 76/6- 6 676 7?-

5/v//99?^ 7000 6 0 666 6 70006.. 7/55, 6,596 6- 6.5967?-

F/>/-0/?à 7 /56 6 7 066 6 0,6667?., 0,96à 6 66-7 6- 6 766 7?-

z^c/z/à 760 7 6 7 606 6 0,765 7?,, 0,666^ -7,6668- 6,666 7?-

/V<7///à 7-766 6 7 6 7-76 0,66-7/?,. 0,766 ,' 6 /66 6- 6,696 7?-

7 6/S 6 7 5-70 6 0,6/67?,, 0,6-79,- 7LS-7 6- 6,969 7?-

/^//^ 7 775 6 7 70-7 6 0,5667?.. 0,56 7^ 9,669 6- 6,9 767?-

7 966 6 7 666 6 0,5/6 7?.. 0,566^ //, 7968- 6,000 7?-
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Tafel HI

Unregelmässige Vielecke od<flächen :
Die Flache kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
f/ächen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszjsse und rechtwinklig aufdiese errichteten
Koordinaten der Eckpunkte, Summierung des
ermittelten JnhaIts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breite x undmittl Höhen h,h2....hn.

F x (h+h2 *hn).
Kreis: Durchmesser d9 Rächus=x*,

Umfang -p, Inhalt F.
p 2rJT= dJT d. 3,14I59>
F= Fht Fht= 0. zas d2
r \ifT= 0,564\/W

et - 1,

Kreissektor :
Radius /*, Bogen b Zentriw/nkeh n
jZ- i,2ji. n _ b.r*

36O

-V5 360 _
JT n

n - 36Q.F
T>2 Jt

b'2rJrZh

2
b_

TT
b_

ruf
rTT

180
n

180 ;

n
ISO

Halbkreis: Bogen -b - 9fr; Fläche F
*- Viertelkreis: » - b - 7Hr- F= 2Ln2

^ -g-/ ^
Kreisabschnitt

Sehne-s, Höhe =h, F- gs h.
gmu F_, ngXhl.

S?
8JtS-2\/i(2r-h): h

S. fctwn

153

5<>.!
>

>

^

/s/?/? ^6'^Sc7/?/?6'/ ^6>^<^?/? c/^c7/?
j^<?àà //? /^<?/66^6 /7?/^<?/5

/?S/<?/7 ^ ^//77/77/6^>/N à^LV^/Z/eà'/?
Sà'-Z'^c-/? ///7^6V/^/7^ //? 7^5/?^<S

/ -^//?^ z'6'6'/'^//?^//^ c//à>
à/'c///7S^/7 6/6'/-' /c7/)L>^/?/s^, à

//? M/^//-?/? à^/à l/S/7

^àà ^//s^ ^^/??//// //à/? ^
^/î^à

^'S/'?. /?^c-às5^s^ -- </. /?sà>5 ^^//?7/S/?^ /?, //7^S/^-^.
/? - - e/. <?,

^ ì ^ ^ ^ <?- >-/? > </".

^ - 1íF^- S. 5S4
«<- L Vz^ ^

<^6<?

„„ L6S ^
/A/?
/ê

â-
^ss

^ -S -
^ -Z"/ 4

/l>67SS^55/>/7/A
â/?e //à -/i. ^

S//
^ /?-?/?
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> r» +/V K/ » -*

TsfsIN

Kre/sring:
Aeusserer Radius 7?
innerer Radius r9,
F R2n-r2jt F(F+r). (R-r)
roenn d- radiale Brette desKreisrings

so ist F 7T.(2r + d). d;
Kreisringstück (.'Konzentrisch)

Aeusserer Radius /?
Innerer Radius ^ r >

Zentriwinkel n, radiale Rre/ie=d,
F - (R27r-r2JT)Ji (R*-r). FJZA?*?# ^ 360 r

(R+ï)d=(R+r)dn OOOS7.

Ellipse ; Halbe grosse Achse - a,
Halbe kleine Achse - £,

Fläche F a. b. dt.i

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern E//ipse" a, b,

Halbe Achsen der Innern Bii/pse* mn}
Fläche: F dtfab-mn).

Parabelsegment
F-ls.h; sF.Parabelfläche CAC1C:

F= f CC' AB,

Hyperbelsegment AJ3ÇA:
Sehne ; Höhe h,
F(annähernd) % ab.

f. Pcchcn
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/ > ^

>4es^5???? Z'ss/s/s -
//?s???/^ z?sc//s? -

//??/?/? </ -- ?sc//?/? Z>?//? à/l??/Z?//7^
/ZZ ^ ^ ^ </

/^6>/5/v/7<7s/zzc'X'
//??^5??6? /?Sc//S<5 -- /?
/?/7???/^ Z'sc////^
/?/?/?/N///7//6Z- ??à/? à/Z?-6/.

^ - /N-^7
- Sz?z?^.

/5/Z//756 //s/z? ^??^<? ° <I.
//s/z? ^/?/>7? A.

z/s?z? /à s. K.
/

s/z^/z^c^s/' z?z/7.^.
//s/Z^z/c/vs/? cZs/'sZ/^s/v? ZZ///VS--S, Z,

//?zZ?//?z<5??//??à??/7 Z7///7^?^/??/?^
/7s?Z?.-/^^ S-/??/?).

-5s/5<?^/7?6Z7/ /5<?Z^5.

«>>

/'SZ'S/'6'///so/'6>
^ - ?-

//XSSZ'^S/LSY'/TZS/zZ
^?/7/7? //?/?? - ^5»^

F <? s.
<) ^

z Z<,'<-ì7

154



-*_-k
jf

«4

I 'n ^hi-

TafelV
Würfe!:

Jbite S, Inhalt - Oberfläche - 0
S3, 0= OS2;
s=f7T~

*--- Diagonale J) =|/J52 *syj
vS". 4j 732050

Paraile/epipedon :
rfi Länge - I. Breite - £ ; Höhe - h.

Inhalt -T.b. h
Oberfläche ^0 2. (l.b+lh+b.h)

Prisma:
Grundfläche
Inhalt =* /T= £r./z
Oberfläche 0 Umfang der Grund=

fläche Ü*h+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer

Schnittes - G,
Länge der Kanten h,h2h3 hn
Inhalt K= G. h,+ht+h3+— ^/i

tT
Bei mehr als J Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrie

Pyramide:
Grundfläche 6r, //<?/?<? =h
K=GjL.h=32i_ G=*K.

3 ' G '
Mante! M Umfang der Grundfläche U*h>;
Oberfläche 0= iV+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen= G,g, ihräbstand=h,
ihre Umfange (Lu, Mante! M TT^U • ht,
K'-^(0+g+\fGg)t O M+Gfg,

Obe/isk, Walj (regelmässig aufgeschütteterKaufen)

K~ MhjJoa a a(j b+(2at en) b1J.

f ^vAci»
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.5..^

s.
1̂

^->5^ L- <5^,

^-- ^/S^S/7S/6> - - L^/<? --

^5.

/Ä/'s//s/e^/^sc/c?/?.
^ /5^sà--A^

//7/^s/^-/l7 - s ^

/>/5/77S/

^^//sc-/?<? à/s/N -5^/?^
/7sQ^6' i5.

^à's/â^s^eàà/?^ />/5/7?s.
/7s'<à/?//?/?>s/^ c/sF ^^^6<7/?Z6/? ^S/" -

/.S/T^e /<S/)Zs/? - ^ ^ ^

//?/?s/t /?. ^ H/I

/??/ /7?S^S/^ ^ Z^/7^/? /5Z! c/SL />/5/7?Z

sà /?cZ^S75>/?76'Z/'/<?

6^^^/7s^/?6 -- //s/?6 /ê ^

<5 6^

/VZ/?^/ V -- à/Z/^à 6^/?zâà
à/'/Zsà

/àá/7?^/?s /'//-s/n/s's,
^s/à ààà/?^ 6,A èâZ6/?c/-^^
ào ^/,/. /Vsê/^V- ^ ^ ^ ^^^<,i?
/ì-- ^

ê ^oàs»



i-y» * /» <• K/» */'

lafelVI
Cy/inc/er (l/Va/ze)

Radius - r, Durchmesser=d\ Höhe-h
inha/t K= n*JTh oc/er 4''%h
r^-MSS. h-JL-*

vW7f ' jt*JT
Mante/ - 2rT.h oder cLdrfi
Oöerf/äche=2rx.frrhJ oder dx.(t£+ hj.

Schiefabgeschnittener Cylinder:
Crosste Höhe ai, kleinste Höhe =h,
Inhalt K nzrHfh oderdjjr.RT+h
Mantel ~ rjr(H+hj

Hohicyhnder (Rohr):
Innerer Had/us ~r,

ÀeossärerRadius R, länge - l,
Wandstärke s - R- r,
Inhalt K dc.l.f.Rs—r*J oder

K= Xis (zR>-s) ooer x l.s (zr+s).

Cyhndenhuf:
Radius der Grundfläche
Hohe des Hufes =h, Man teM 2rh.
Inhalt: K~ ^r7h.

Kegel :
Radius der Grundfläche r.
Höhe h Ge/te °
Mantel M jrr \r7+h oder Urs y

Oberflache= tnr.r*+ ms oder rJr(r+s)
oder 7t V. (r+\lr*+ h2).

Inhalt K J^r2ir. h
i' AI'SK h"JK •

* 71 h ' rxJt
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelen Endflächen =R undr,
Durchmesser^]) undd? Höhe*h} Seite *8,

Inhalt K° JfjrhfRx+Rr+r7)
Mantel M= JTs. (R +r).
Oberfläche 0 JT.flVei'2+(R+r)f].

f PxflDH

156

^^ à-<?àKO'6'/'-s^ /<à->5
//?/>«?/^c?c/S^^^/?

//S/7^/- <7Q<S"

ââ^ - â/^> /^).

<5^à/<^//à à/?^ /^e>^6
^

//<?/?/<?/ - >/?

à^z'
>/6'^^/'6>/'/^?à^-- âZ? â^6 - /,
^sàZ-zà -- >5 -> /?-/',

^ààà/^
/^S^/^5 -è 6z-^//?âS6/'6 -
//ààà^5 ^/ê,.

à/s/.-
à à/?âs^<5 -- ^.

ês ^ ^ -L' -. //^,
/V-S/?^?/ >/- oà
<5à//sc/?^- /'^L' -x-<s- /'^/'^F)

oc/^ - ZZZ'.

//?/?s/^ -- /î
^ /» -

àà/7 à/?-?Z--?//6/c?/? A?Q^'à/? ///?^^

/à/t /t"" ^^///
âà/ //-- .^à". Z/?

àâà
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Tafel VU

a V, '

Kugel:
Radius ~r} Durchmesser* d,
Oberflache 0= bKur=12,566oderdUr.
Inhalt /t § r3jr ^ i89r3, IC~ °r,

» K~ dOJL o,s23ß. et3.

Rad,us T - f\/5S rjföüf.
Hohlkuqel:

Aeusserer Radius R, innerer-r,
Aeusserer Durchmesser=D, innerer* d,
Inhalt K= ^fß3-r3J.ffJ)3-d3J.

Kuqelsektor:
Radius der Kugel r
Begrenzende Kalotte, Höhe =K Durchm.=cy
Oberfläche 0 ° Jl2r(4h + c)
Inhalt K= -O-r'jrh 2,0946 r2h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer ßad/us - R innerer -rWanddicke - R-r s, r*J*l±AÄT

sZl
Inhait K- 2j099R^R3-KJ.

Kugelsegment (,Kugelka.lotte):

3,
Radius derKugel r,
Radius der Grundfläche
Hohe der Kalotte Ii,
Oberfläche « O 2JTirh => S7Ti(a z+h 2J

Inhalt fJT.h f3a2+Ä2J oder
-f-7fhz (sr—fi)

Kuqelzone :
Höhe der Zone =hj Radius der Kugel - r

Radius der Endflächen a und b,
MantelM" 2rïïh, Oberfläche 0=M+KJr+b2JT;
Inhalt /i= -g-JCh (3a2+3bz+ll ZJ.

157

I z
s '

à/V/às Z?-

/z^/Z /Z- ^ ^

àà /- -

^d^à/AS//
^sàL- ^ /Z, //Z/ZS/'S/'-^',

à^56/'L'/'àc'/?/776^/'-^), Z/?/?^/'- ^à/t^°
^As/ss^àv

/^?à^ à' //^6/ - ^
/5^6/Z^/Z^6 Z^/sZZ^ //à àrà-^ààe/s i? ° ^ e)
/à/Z ^

/Zo^/^<7S/?S^<7/'.
/^z/à -- /â^ - ^

à?^//à » ^ °

/à// /l "

/^/^6/56^/776/7t ^/^â<5à/6).'

S,
Z'sà^ àà/e/ - ^/ssà^ Zz/'z/zz^Z/sà
ê<?à Zs/sZZ^ -- /z ^

Z?à/7às -- ZZ - --
/?/<?// /i" --^^7^/Äs^^^z ss'«?/'

- /<?^—

/sZ/<?S/?0/?S /
//s/e ààs /s-s^/^à /^6>/ -

z?sc//^ 6^77á?à/z -- s z//?<?^

àZe/^/-- ^ àz-Z/às
Zá?ZZ /ì- ^/.

Z Z^s^
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Tafel Vin

D

-A-m

Cy/indrischer Ring :

Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius R
Inhalt K 2 IT2Rr2 2,467Dd 2

Oberfläche 0 7 712Rr .9,671)d

Kübef
Die unter sich parallelen Endflachen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B undab,
höhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ^-7Th[2 (AB +ab) +Ab +aB].

Ellipsoid:
Bezeichnung der3Halbachsen a. b,c,
Inhalt K A. JE a b c 4>iûsa&c.

Fass:
Spunddurchmesser =D, Bodendurchmesser -- d,
Hohe (resp. Lenge) =h,
Inhalt K= ~ JTh.(2D2+d),
/f<= (sJTli (zl)2 +Dd+£d%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (4 gleichseitige Dreiecksf/ächenj

0=a*y5= i/32az

11785 a3
Länge der Hante ~a} Oberf!

Inhalt K= ^a3Yä o3

Oktaeder 8 gleichseitige Dreiecks flachen)

Tante a, Oberf! 0 2a2yäT= 33464ioi6af
Inhalt K o3 4714045a3

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke)

Kante a, 0 3a2\zs+ io\r5 20/ 6^5729a2

Inhalt i5+7\T5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflachen)

Kante 0 5af\3 8,6602545a2.
Inhalt K^-5-a (3+\5)= 2/81695 a3.

£ fcchon
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à/M

F
cà à/^/v^/??/^/? ^6/và/ttk5 - ^,

àeàs^e/' à à^65 -^ - /?
/à/Z 7^ -- -- s, ^

àâà i? - 4^^/?/' -- .9,

LüSs/.
Z)/e ^//?^ ^/5/? /n^sZ/tà ^c///s6/?6/? <5/^
^////?56/? àà //s/Z'sà^^/Zàs 7^e/?6>/? c/<?/? /5>?<Z//sQà ^ /è.
//?/?s/Z S)

^///^5i?/c/.
àe/c/?/?^/?^ //sààs/? - s. ^, <?,

//?/?s/Z - 4,/s9s6e.

/Ä5S.
Fc)àà5/?976F^ -" </.

Z/ô/?6 Zs^^)-/î,
/à/Z Zt>

/^6c7^//s>6 /ì//ec/6/'
6/^ .' ^ ^/e/o/?6S/t/L^ /)^6V6><7^/7so/>s^)

z? s^(?- //52s^
7/7S5S^

/s/^6-ààZ^-s, à^//
/à/Z /ì" ^

^?/^/A66/6Z^ .' ^ c5^/s/à6/Z/A6 /?^e/sc7/csZ7à/>6^)

/s/?Z^ - s. i7à/7 6 -- L L^s-^/s/s's'
/à/Z/l"

^Z^Zèv/s-e^)
àZ6- - s, z? - > /9>(? ^ ^SMSS^
/à/z ^7^/5^ - 7,66^S//9

//ZZ?FA66/6^.' ^<5 yk/â/àc'/Z/^s Z)5'6/sàZ'/àe'/?)

àZe - ^ z? - ^ - s. 6àS4^s^.
/à/Z /s/695 s^.

^ /oc/>oi

158


	Geometrie

