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Geometrie T3fi>

Formeln zur Inhaltsberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :
Grundlinie *g, Höhe* h, Fläche* F,
F* a h g^2F_. h- 2F.* ii ' ^r'

<f «-t- 180 "= 2 rechte £
Gleichseitiges Dreieck:

Seiten * a =b c, 60°
F= GF'yj o, 433a 2; yj* 1,73205.

genauer 0.4330125. a 2

h=yäF^r =y^=fT.
h*£yr= a.0,8S6025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie a, gleicheSeiten h
F-§ y(2b+a)/2Ö-a) =§\l(b-i§)/6-§)

h*\b^, h*\(brf)fb-f)!
Ungleichseitiges Dreieck:

Seiten a,b undc,s= a+h + c

F \s(s a) (s b) (s-c)
Rechtwinkliges Dreieck: ja- sot

Hypotenuse a, Katheten *b, c,
F b e. a'=b+c\ a YFTct

2 c-xäF^.
Quadrat: Seite*a, Diagonale(D,

F=aa-a2, a*\~F~-
J) - \a2+a' =\räiH=a\2~=ai,sii2.
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TafelK

Rechteck:
Seiten a undbj, Diagonale 'JA,
F'*-b, -f-t *-#,
D=\a2+b\.

Parallelogramm :
Grundlinie g, Höhe rechtwinklig

aufGrundlinie h
F=g h> 9=% > h g-

Rhombus.
Gleiche Seiten - a, DiagonalenJ)uD2
F=azsincc F= t
D êJf 1) 2F'Dz ' 2 D,

Trapex :
Parallelseiten G undg, Höhe =h,
Diagonalen J)t undD2
F= h, fcCißgi-6~ 4R.

Trapezoid.
& Diagonale A C, rechtwinklig darauf

C die Höh en h, undh 2

F^AUh+h. e_.hgh2.d 2 12t 2 1 2

Jß Reguläre Vielecke (Po/ygoneJ:

Seite Sj
ßadius des umschriebenen

Kreises=R
ftadius demgeschrie •
benen Kreises - T*.

Polygon

Dreieck
Quadrat
Fünfeck

II Sechseck

Siebeneck

Achteck
Neuneck
Zehneck

Elfeck
Zwölfeck

R

0.577S

0.707S

0.85 IS
1.000 S

1.152 S

1.307 S

1.462 S

/. 618 S

1.775 S

1.932 S

0.289 S

0.500 S

0.688 S

0.866 8

1.038 S

1.208 S

1.374 S

1.540 S

1. 704 S

1.86

1.732 Rod. 3.463 r
1.414 R., 2.000r
1.176 R„ 1.453r

1.000R„ l./55r
0.868 R„ 0.968 r
0.765R,. 0.828r
0.684 R.. 0.728 r
0.6I8R,, 0.649r
0.563R,. 0.587r
0.518 R 0.536 r

0.433 S' od. I. 299 R>

1.000S* „ 2.000 R=

I.72IS* „ 2.378 R*

2.598S* „ 2.598R*

3.634 S' „ 2.736 R*

4.828S' 2.828R*

6.182S* 2.892R1

7.664 S* „ 2.939R*

9.368S* „ 2.973R*

II. 196S* „ 3.000R*

ertcfit»
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5 s

/â>.

àà s s/?//5^ /?/<?A-o/7-s/s ^77.^ ^--^. S-^I,
Z'S/'s//6/o<7^S/77/77.'

Ssssc/às -A, //Q^S /-SS^7tV//7^//A
S//<6/V/7-////7/S - /?,

6/s/c/?s6s/à - S, /?/sAv/?s/s/?^
/> - s/^

.v- ' ^

7?-S^>6^.
/'s/'s/zs/à/s/?- <?///?/Z^
O/SA'S^S/S/? -^///7<^^.

7?-s>vs^o/c/.
/i S/s^o/?s/s >t <7, /Vâ^à/A /Zs/ì?///

«7 à //?/? s/7 H, s/?/7 H i
c/ z 2 ' 2

-^s /?Sl/^//S>S I^s/S6?/?S

- -5^

^S/7/?>6/à-/î
^sà/ // <?//^â7â/6 -

/s>6/^s5 - 5*.

/?

0.5775

0.70 75

0.65/5
7.000 S

,.,5? S

7.6075

7.766 5

6,S S

7.77F S

7.966 5

0.669 S

0.F005
0.666 S

0.666 S

7.065 5

7. 606 6

7.677 S

7.570 S

7. 70-7 S

7.66

7.766 77 o«7.6.766^
7.7/7 7?.. 6 000^
7.776 77.. 7.756,
7.00077.. 7.755,

0.6667?.. 0.966,
0.76577.. 0.666,
0.667 7?.. 0.766,
06/677.. 0.679,
0-56677.. 0.567,
0.5/67?.. 0 566 ^

0.766 5'o-,. 7. 699 77-

7.0005' 6.000 77-

7.767 5' 6.676 7?»

6.5965' 6.5967?»

6.667 5' 6.766 77»

7.6665' 6.6667?»

6.7665' 6.69677-

7SS7 5' 6.96977»

9.66S5' 6.97677-

77.7955» 6.00077»
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Tafel ni

Unregelmässige Vielecke od. Flächen
Die Flache kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diagonalen

u. Summierung derermittelten Dreiecks-
flachen, oderauch durch Einteilung in Trapeze
u: Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abszisse und rechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, dummierung des
ermittelten Jnha/ts dieser Trapeze u. Dreiecke
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmitti Höhen h,h2....hn.

F= x (h+h2hhj.
Kreis: Durchmesser d, Radius =r,

Umfang p, inha/t F.
p 2rJT= dJT d. 3,14J59,
F f2JT - d%T;0,785 d2.

r 0,564\/F~
d- 2.\ÇËT t,t28^/F\

Kreissektor : (ABGA)
Radius -r, Bogen - b Zentriwinkel-n

/' r?JT. n _ b, /360 2

„ l/F. 360 _ b' V gm ~ W
360. F _t>2 JE r.jfn-

180
n '

-4_ 180,

b - 2rJrzm FTT ZL
JBO

Halbkreis: Bogen - b -- Ufr, Fläche- F=^J
Viertelkreis: a 9fr p-
Kreisabschnitt:

dehne s, Höhe -h, F=fsh.

JTr*
6

•S 2\h(2r-h); r=jß*
br-sfr-ih)

Jü
2

2
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F/s zî^s /szzz? àszVc^zzsZ ^«-sz/sz? c/z/z-s»
/«Nzzz?A à t^sàà/z? Fz-szs>Äs zzz/à'sÂ F/s^o-
z?s/sz? z/, ^////âSS/Z/N Z^S/Mz/àzÂ?/? F/^sà^-
iWa^s-?, oo!?/"â//c/?oì//n5 àzkez/z/zzLz //? ?zz^>k>^s
zz Fz?zz-â /s/'à^sà s/z/sz'/zs^e^z/AStis^sz?
zlàz2'^5Szzz?zz'z?z7z>!?ivzzz^/NSzz/z?'zàsz'Z'zzzàZszz
à/'zz'zzzs^sz? zà° /^à^ozzzz/z!'?, z5zzzz?z7?zsz'zzz?Al -à
s/m/^âî? Fà/i!5 z/zsiss?^ôe?s zz. Fz-szsc/zs

SzzzrF zzz/zsz-s//s/s àszà i-v/7

Aààà/^s zz^z/zzzzW âsz? z>, ^,,,,

/sZ'S/6' z?z/^/7?e>^sz" - </, z^à^
<Vzz?/s/?5 ^//?/>s/^--^.

/? - 2^-^-- e/F?^- e/. ^ /4/^s

e/- L

/^S/SSSàz".' /^zS^z^
z5sà>5 z5-N6>z? - K Z-zàâ/lL'/-
/' ^ /z /-

sso 2

„ / /!' 2SS S^ ^ F^z? " M
S60 ^ ^/l -

/SS
/!

- /<?S.

?so
z^sâ/'S/sz F0A-6-Z? -- K - ??> z°7sà-
^zs^s/^szsz z> îz»

/l>6>/ss^sà/'^.'
c/às-F, //à

4

Sz-SZ>-Z-)

2
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TafelN

Kreisring:
Aeusserer Radius R
innerer Radius r,F R2jr- r2jf. sr(Rtr).(R-r)
menn d- radiaie Breite desKreisrings

so ist F JT.(2r + dj.d,.
Kreisringstück (,'Konzentrisch)

Aeusserer Radius R
innerer Radius m,
Zentriwinkef nJ radia/e Breite*d,

(R+rjdTl. O.OOS7.

Ellipse : Halbegrosse Achse - a,
Halbe Kleine Achse-b,

F/äche F a.b. or.

Elliptischer Ring:
Halbe Achsen deräussern Ellipse*a, b,

Ha/be Achsen derinnern Ellipse- mn,
Fläche: F oKfab-mn).

Parabelsegment ECFE:
F-^sh, s Ff.

Parabelfläche CACC:
F= | CC' AB,.

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe b,
F(annäherndJ =• ä ab.
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Tafel V
Würfe! :

Se/te-S, Inhalt'K} Oberfläche 0
K - S3, 0=6S2;

s-fIC~
Diagonale D =|/Ja* S\/3 -

S. 1j732050

Parallelepipedon :
A Länge-l. Breite -b: Höhe- h*

Inhalt -K - T.b.fi.
Oberfläche O 2(lb+lh+bh)

Prisma:
Grundfläche G, Höhe -h.
Inhalt - K~ G.h
Oberfläche 0= Umfang der Grund¬

fläche lf*-h+zG.

Schiefabgeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten Quer»

Schnittes G-,
Lange derKanten h,hah3 hn
Inhalt K= (1. h,+ht+h3+.... hn

TU
ßei mehr ah JKanten ist das Prisma rege!massig
Oder hat dasselbe wenigstens Achsensymetrle

Pyramide:
Grundfläche G,
K - SdL, h -

Mantel M Umfang der Grundfläche
Oberfläche 0 - M+ G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen- G.g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange V, u, MantelM- r\u h,,
K=Jl(G+g+\fGg); O-M+Gfg,

Obelisk, Wall, (regelmässigaufgeschütteterHaufen)

H- £h[(2a+a,) b+(2a,ra) b,J

Höhe - h
jH fi aHL.
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TafelVI
Cylinder (IVa/ze)

Radius-r, Ourchmesser-d, Höhe-h
Inhalt K= r'JTh oder d'.jr.h
r'V&< A-ßx-

Mante! 2rx.h oder dirh
Oierf/ache • 2rx.fr*h) oder dX.f^rh).

Schiefabqeschnittener Cylinder:
6rössteHöhe-Hj kleinste Höhe -I,
InhaltK=r'X.H+h oderd'jr.IitlL
Mantel=rxfH-h)

Hohlcylinden (Hohr):
Innerer Radius - r.

ieussererRadius-R, länge-l,
Wandstärke - s - R-r,
Inhalt K= x.l.fR'—r'), oder

K- Tis (zR-s)oder Xls(zrts)
Cy/inderhuf:

Rad/us derGrundfläche - r,
Höhe des Hufes-h, Mantel-Zrh.
Inhalt: K- -§-r!h.

/fege/:
Radius der Grundfläche - f.
Höhe - h ôe/te-s - !/<•'*/»*,
Mantel M jrri\fr'+h\ oder irr.s,
Oberfläche- ir.r'+ rjrs oderrx(r*s)

oder Iir. (r+\tr'+h1).
Inhalt K= \rfjrh

r^wf' *-&
Abgestumpfter Kegel:

Radien derparallelenEndflächen-Rundr,
Durchmesser-Dundd, Höhe-Ii, Seite-s,

Inhalt K- jrh(R\Rr+r'J
MantelM- JTs. (R +r),
Oberfläche 0 =jr[tl'+r'+(R+r)sJ
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Tafel Vit

Kugel:
Radius-r, Durchmesser-d,
Oberfläche 0=4rtrr= I2j66r'} odvd'JT.
Inhalt K- -%-n'jr - 4, i89r3, JC= Ms,

» K- MfJL 0,5236.cl3. 3

Radius rMtyüf.

Hohlkugel:
Aeusserer Radius-R, innerer=r,
AeussererDurchmesser=1), innerer- d,
InhaltK- *£(RLr)=f(DLd')

Kugelsektor:
Radius derKugel -r
Begrenzende Kalotte, Höhe =h, Ourrhm.=c,
Oberfläche 0 3fg:(oh + c)
Inhalt K=Sr'JTh 2,0944 r'h

Hohlkuqelsektor :
Aeusserer Radius - Ii innerer-r
Wanddicke - R-r - s. j-=mAjMAT

S/l
Inhalt. Kr_ •?. 094A.fR3- r).

Kuge/seqment fKugelkalotte):
Radius der/fuge! r,
Radius der Grundfläche - a,
Höhe der Kalotte h,
Oberfläche - O 2Jlirh 3T(a'+h*)
Inhalt K -KOTh (3a'+hy oder

- -j-JTh3 (3r—fi).

Kugelzone :
Höhe der Zone *=hj Radius derKugel - r

Radius der Endflächen - a undb}
MantelMm 2rJth} Oberfläche 0~M+aiJr+b2jr.
Inhalt K- jrfth (3az+3bz+h ZJ.
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à/M

à/7?às «?-

àà /> " - », /ss^ s^
» /k'- «^1 °-0,»2ÄS ^. ^
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â<- sèv àdâ?k> -- ^,
à/V/s-^s - 6? -- ^^>/k --
/?/s// oo's/'

/^?s/?0/7S.
//àààs /ssâ^à/^s/- ^
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/â/Z /t^-
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Tafel Vin

Cy/indrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes r,
Durchmesser des Ringes=D, Radius-R
Inhalt K 2JT2Rr' 2, 467Dd3
Oberfläche 0 4 Jf2Rr .9,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,ß unda,b,
höhe zwischen den Endflächen h.
Inhalt K fEJTh[z(AB+ab)+Abi aß/.

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a, b,c,
Inhalt K" -ft-JTa b c 4-jiaaaöe.

Fass:
Spunddurchmesser=D, Bodendurchmesser-d,
Höhe (resp. Längej-h,
Inhalt K= j§ JTh.fsD'+d1),
K- ^JTh.(zü-rj)d+id%

Reguläre Polyeder:
Tetraeder (4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Hante -a, Oberfi 0sa'y3= i/3Zac
Inhalt K= -^a'Vz o,ii7asa3

Oktaeder : Sgleichseitige Dreiecksflachen)

Hante'a, Oberfi 0= 2a2yS~=J,4641016a1
Inhalt K =lfV2~ 0,4714045 a3

Dodekaeder (:12 regelmässige Fünfecke)

Kante-a, 0-3as\zs+ ioyä= 20,64572aa"

Inhalt K'-él3.(l5+7y5) 7,663119 a3.

Ikosaeder: (20gleichseitige Dreiecksflächen)

kante-a, 0-5a'\3 8,6602545a1.
Inhalt K )äa3(3+\5) 2, 181695 af
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à/7.
àà -à àt-àm/Ae/? ^vs/Mà55s? - ^,
ààs«s/>owàLW^_v, ^sà>5»^î
àê/5/t' - Lî'K/>--
5Nà/sà /? - «^//</

/lt/ös/,
à !//?/?/'^ /-â/'â/àn F/n/f/saà àc/
5?///>5S/i m,5à 5/s/5sàs/?^,S -//à. S,

//Äs 7>vàssà 5/?a///sà/! - /! ^

/à/5/t'-^?^^5>5S^âS)^/K^s^
/5///flso/c//

àeàssA c/s^ Z //sààs/? - s >
è

> e?,

/à/5 K o - «z,sLs^<?.

/Ä5S.
^àà/'àMe/'--A, SàààmMs/' - </,

//à ^ss?/!, à^-^,
/à/5 ^5-- H AH
/>>

/?s<7^/s>s /k//soh/v
/6^A6^6/'.' ^^/s/âs/t/Ls Âk-zsc^xZ/sà^)

^ssFSàà/s-s, à/v? 5/-s^-
à/5 H'-- - 0,//?«.? S ^

.' ^ F^/sàs/5/AS///'s/s^Z'/sc/is^)

5s/?5s-s, Msn7 S-^s^^-^^s»/o,ss^
/à/5 /f
6^c?6//65^. / z? ^sAs/nsss/AS à/so^-s)
à5?-s, S->Zs^^à-^,o>?-^êss^
à/5 - 7,6«Z//S S^.

/^LA65/6/^.' Aàà/5/L^e O^s,sc^5/?às/?)

à5s-«^ o-Fâ^^s,ssoss»Fs^
/à/5 ^° ° ^ /s/sss s^à
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