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Geometrie Tare/1

Formeln zun Inhalteberechnung von Flächen u Körpern

Dreieck :

* 9

Grundlinie rp Höhe =h, Fläche=F,
ff h. g-2_F_ h* 2F.

< * + g JS + gg 180°= 2 rechte^
Gleichseitiges Dreieckv

Selten a=b c, £<*:=60i
F= -f^yj 0,433a2-; \3=1,.73205.

genauer O, !(330125. a 2

h Ma*-JF \a*-£? ;
h=-^yj a.0,866025.

Gleichschenkliges Dreieck:
Grundlinie &, gleicheSeiten b

F^\(2h+a).f2b-a)--l\(b2§.).(b-§)

h=Vb^ry h=\(b+f)(b-f);

/FJ-y Ungleichseitiges Dreieck:
Seiten a, b undo, s= a+b + c
F= \s(s-a).(s-b).(s-c).

Rechtwinkliges Dreieck: ta- go;
Hypotenuse a, Katheten=b, c,
/'' b c. a^b'+c*. a \b2+c2,

b-Va-c2, c=\a2-b2.
Quadrat: Seite-a, Diagonale J),

F=a.a~a2, a-VTT-
ÖD

fO-\ jt

?—a—*
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lâfelïï

-m-f Rechteck:
' à Seiten a undbj Diagonale =D,
i ' V-a h a- F h- F^'9o1 j, J: - cl O ; </—/D Xa*+b2.

Parallelogramm :
Grundlinie =gt Höhe rechtwink/ig

aufGrundlinie h,
F=gh> g=F; h-f-

Rhombus:
6/eiche Seiten=3, DiagonalenJ)uJD2
F=a2.sincci F= ,•

D =£F. D 2/^
1 J)* ' 2 J),

Trapez :

Parallelseiten =• Gundg, Höhe=h,
Diagonalen D: undJD2,

F Ç-+JL h $c(-ißi-y+6~ 4-R.

Trapezoid:
Diagonale A C> rechtwinklig darauf

die Höhen Jht undh 2

h+h £_.h.-rh..
2 7 2/ 2 ' 2

(b Reguläre Vielecke (Polygone):

dette - Sj
Radius des umschriebenen

Kreises R
Radius d.eingeschrie -
benen Kreises X*.
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Polygon R r S F
Dreieck 0.5ns 0.289 S l.732Rod.3.463r 0.433 S' od. /. 299 R'

Quadrat 0.707 S 0.500 S I.4I4 R,, 2.000r l.OOO S* „ 2.000 R*

Fünfeck 0.85 IS 0.688 S I.I76R,, 1.453 r I.72I S' „ 2.378R1

Sechseck l.OOO S 0.866 S l.OOOR„ I.I55r 2.598 S' 2.598 R*

Siebeneck I.I52S 1.038 S 0.868R,, 0.963r 3.634S1 2.736R1

Achteck I.307S 1.208 S 0.765R„ 0.828r 4.828 S1 „ 2.828 R'
Neuneck I.462S I.374 0.684 R„ 0.728 r 6.182 S* „ 2.892R'
Zehneck /. 6/8 S t. 540 S 0.6!8 R„ 0.649 r 7.694 S1 „ 2.939 R*

Elfeck I.775 S I. 704 S 0.563R „ 0.587r 9.366 S* „ 2.973R'

Zwölfeck I.932S /. 866 S 0.518 R „ 0.536 r II. 196 S* 3.000 R-



b

Tafel M

Unregelmässjqe Vielecke od. Flächen:
Die F/ache kann berechnet werden durch
Zerlegung des Vielecks in Dreiecke mittels Diago-
nalen u. Summierung derermitte/ten Dreiecks-
flächen, oderauch durch Finteilung in Trapeze
u.Dreiecke vermittels einerpassendgewählten
Abscisse undrechtwinkligaufdieseerrichteten
Koordinaten der Eckpunkte, ôummierung des
ermittelten Jnhatts diesen Trapeze u. Dreiecke.
Durch Zerlegung inparallele Streifen von
gleicher Breitex undmittl. Höhen h,h2....h„.

F= x(ht+h2 .....thn).
Kreis: Durchmesser dt, Radius

Umfang =p, Inhalt F.
p 2rJT= dJT ct. 3,14159,
F- n2zr- diDr= o,785.d2.

O,SG4J/FT
1,128\/F.

Kreissekion : (ABC)
Radius-r, Bogen=b Zentriwinkel=it
F= CiHT.Tl _ b.T*

360 3

„_\/F. 360 b 180
' TÏt! IjTJT. n
36Q.Fr'3t
2rJrzth>-

rt '

•FSr-""'
rjrSö

n •

b-
JOV M» a

Halbkreis: Bogen -= b • Ufr, Fläche- F-f^p -

Viertelkreis: m 'b-dpr,
Kreisabschnitt:

p- OCr*
4

dehne--s, Höhe =h, F=gSh.
» nrw«, F- FZ" ' br-sfr-Jx)
B oemu y - jgp z syr p ^

S z\h (zr-Ji). r- —%
8h

7L
2

175



TafelN

Kreisrinq:
Aeusserer Radius R,
innerer Radius x*,F RzJr- rsJT. UTfR+r).(R-r).
roenn d= radiale Breite desKreisrings

so ist F= 7i.(2r+d). d.
ffreisrinqstück (konzentrischj

Aeusserer Radius R,
Inneren Radius - j*,
Zentriwinkel= yi, radiale Breitend,

r-
(R+r)d-jAF =(Jt+r)d.n.o.oo8T.

Ellipse : Halbegrosse Achse=a,
Ha/bé k/eine Achse fr,

F/äche F a. b. ut.

Elliptischer Ring:
Ha/be Achsen deräussern Ellipse^R b,

Halbe Achsen derinnern Ellipse*m,n,
Fläche: F dFfab-mn)

Parabefsegment ECFE:
F=Zs.h; S JEF

Parabe/fiäche CACC:
F= | CCiÄB,

Hyperbelsegment ABCA:
Sehne a Höhe fr,
F(annäherndJ ß a. fr
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Würfe!:
Tafel V

*—s

Ji

A

<Seite=S, Inhalt-K> Oberfläche'0
K - Sf 0= ÖS*,

s=f7T~
»--- Diagonale D -yis1 - s\ö -

S. 1,732050

Paral/e/epipealon:

\ Länge -l. Breite-b, Höhe-h," Inhalt -K l.b.h.
Oberfläche =0 2. (l.b+lh.+b,h)

Prisma :
Grundfläche ff; Höhe =h
Inhalt K= G.h.
Oberfläche 0 Umfang der Grund=

fläche l/xh+zGr.

Scfiiefàbpeschnittenes Prisma:
Flächeninhalt des senkrechten @uer

Schnittes Gr,
Länge derKanten h,h,h, hn
Inhalt K= fi.hi+hi +h3 + Anil
Bei mehr als 3Kanten ist das Prisma regelmässig
oder hat dasselbe wenigstens Axensymetrie.

Pyramide:
Grundfläche 0

GjL: h
Hohe h
3 K G= Alf.3 ' G ' ~K~'

Hantel M Umfang der Grundfläche Uxh,.
Oberfläche 0= M+G

Abgestumpfte Pyramide:
Parallele Endflächen - G.g, ihrAbstand-h,
ihre Umfange U: u, Hantel M= JAUL. ht,
JT=-b-(G+g+yGg). O-M+Ufg,

Obelisk, Wall, (regelmässig aufgeschütteterHaufen)

K-{A[(za+a,) ö+(2a,+a) ö,J.
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Täfe/U
Cylinder (Walze)

Radius=r} Durchmesser-dj fföhe~h
Inhalt K= r'JTii oder d'jr.A
r~Mx:.h=jr. *

WH ' r'JT
Mantel zrr.h oder djrh
Oberfläche=zrr.(mh) oder dX.(d+h)

Schiefabgeschnittener Cylinder:
GrössteHöhe =Hj kleinste Höhe =h,
InhaltK=r'ZÜ+Jk oder dfjr.iMlL
Mantel rJt(H*h)

Höh!cylinder (Rohr):
Innerer Radius -r,

AeussererRadius' R, Länge - l,
Wandstärke s * R-r,
Inhalt. K JC.l.(Rs—rB), oder

K= Zls (Z/t-s)oder X.l.s(zr*s).

Cylinderhuf:
Radius der Grundfläche r,
Höhe des Hufes =h, Mantel=2rh
Inhalt: K f-r\2 h

Kegel:
Radius der Grundfläche r.
Höhe h ôe/te^s \/r*+ ld,
Mantel M jrrX/r'ih' oder Kr.s,
Oberfläche jT/*2+ /\7T,s ootr rw(r+s)

oder 7TJ? fr t-\/l'2d- Ii2)
Inhalt K iyrin. h

t -yiy. )>= iK.'Trih ' r'JT

Abgestumpfter Kegel :
Radien derparallelen Endflächen =Rundi',
Ourchmesser-fDundd, Höhe*h, Seitens,

Inhalt K=-ifjrh(iC+Rr-rr)
MantelM Jfs. (R+r).
Oberfläche 0=-Jr.[RMr2+(IlH)4
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Tafel Vit

Kugel:
Radius-r} durchmessen-d,
Oberfläche 0= 4r*Tr= iz,S60T^, oder d'JT.
Inhalt K=-^r'jr 4,i89r3, K= OJS,

o K= --gT o,s23e.da;
3

Radius r-jr^
Hohlkugel:

Aeusserer Radius=R, mnerer=iP,
Aeusserer Durchmesser =D, innerer'd,
InhaltK= *g(RLr)-f(I)-d).

Kugelsektor:
Radius-derKugel=r
Begrenzende Kalotte, Höhe^K Ourdim.=c,
Oberfläche 0 - RffIii+cj
Inhalt K=^r'JT.h z,o944r*fi.

Jlohlkugelsektor :
Aeusserer Radius 'R innerer'r
Wanddiche *R-r
Inhalt K= 2^034

Kugelsegment (Kugelkalotte):
Radius derKugel r,
Radius der ôrundfläche - a,
Höhe der Kalotte h,
Oberfläche O 2Ufrh ynfa^+h3)
Inhalt K 4r UTh (3az+flzJ oder

- -Z-JThf (ar-fi).
Kugelzone:

Höhe der Zone =hj Radius derKugel -1>
Radius der Endflächen - a undb,

MantelM= 2rJTh, Oberfläche 0'M+a'jr-tb2JT;
Inhalt K—LJEh (3a2+3bz+h2J.

S, r=a°r4/i2
A(R^J.

S/l
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Tafel VU

Cy/fndrischer Ring :
Radius des kreisförmigen Querschnittes=r,
Durchmesser des Ringes=ED, Radius= R
Inhalt K UJHRr1 2, $671)dz
Oberfläche 0 4JTzRr 9,87Dd.

Kübel:
Die unter sich parallelen Endflächen sind
Ellipsen mit den HalbachsenA,B unda,b,
Röhe zwischen den Endflächen h
Inhalt K ig-jrh^zfAB-i-abJ-t-Ab+aBj

Ellipsoid:
Bezeichnung der 3 Halbachsen a.b,c,
Inhalt K- A-JTa b.c yjjjK.

Fass:
Spunddurchmesser-D, Bodendurchmesser=d,
Höhe (resp. Länge)~h,
Inhalt K= jzTTh.ßD'+d),
K= dpirh.ßD-i-Pd+ytd2).

Reguläre Polyeder:
Tetraeder i f4gleichseitige Dreiecksflächen)

länge der Kante =a, Oberfl. 0=a*V3=i/32a'
Inhalt K^Ag'yjs 0,H7asa3

Oktaeder * 8gleichseitige Dreiecksflächen)

Tante=a, Oberfl. 0=2azyiT=3,46#/ortk
Inhalt K =jfyz~~ 0,4714045a3.

Dodekaeder: (12 regelmässige Fünfecke>)

Kante=a, 0 3a"\ns+ toVä-20,6t57?3B
Inhalt K=-^.(15+7^5) 7,683119 a3.

Ikosaeder: (20 gleichseitige Dreiecksflächen)

Tante a, 0= 5a*\3 8,6602545a*.
Inhalt K=Aa3(3+y§)=2,ibib95a3.
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